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1 5 引言 及 结论 


对 任意 正 整数 了 著名 的 下 Smarandache 酌 数 
SC 蕊 定义 为 最 小 的 正 整数 z 使 得 中 m, 即 人 D) 三 
mn mE N al ml). 这 一 函数 是 美 籍 罗马 尼 亚 
著名 数论 专家 上 Snalrandache 教 授 在 他 所 著 的 
《 On Prob lamns Not Soluton 多 一 书 中 (参阅 文献 
[1H 7 引入 的 .从 立 m 的 定义 易 推出 : 如 果 32 一 
了 玉 … 卫 表示 0 的 标准 素 需 分 解 式 ,那么 沁 三 
mad 气量 )) 由 此 , 亦 不 难 计算 出 立 卫 的 前 几 个 
值 为 : X1) 一 1 X2) 一 23 X3) 一 3 YX4) 一 4 
SGIS) 一 $ S6) 王 3 SI7)=7 S8)=4X9) 一 
6 SI10) 一 $ 尽 11) 一 11 SG12) 一 4 SI13) 一 13 
SI4) 一 7 SI15) 一 和 SI16) 一 6 … 关 于 并 菩 及 
其 有 关 本 数 的 算术 性 质 , 许多 学 者 进行 了 研究 , 获得 
了 不 少 有 趣 的 结果 一” .例如 , 文献 [ 3] 研究 了 和 式 
(1) 


为 整数 的 问题 , 并 证 明了 下 面 3 个 结论 : 
a 当 巩 无 平方 因子 数 时 , 式 〈1) 不 可 能 是 正 
bp) 对 任意 奇 素数 牙 任意 正 整数 w 当 n 一 
且 % 委 了 式 (1) 不 可 能 是 正 整 数 . 
9 对 于 任意 正 整 数 ? 当 1 的 标准 分 解 式 为 站 
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研究 一 钨 含 Snarandache 允 数 忆 轩 同 余 方程 的 可 解 性 。 方 法 ”利用 初等 方法 及 原 
证 明了 该 同 余 方 程 有 无 穷 多 4 馆 整 数 解 。 结 论 


给 出 了 正 整 数 D 是 该 同 余 方 程 
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”及 …B3。 卫 上 且 Sn 王 卫 时 , 式 (1) 不 可 能 是 正 
此 外 , 文献 [6] 研究 了 SC2 (2 一 1)) 的 下 界 
估计 问题 , 并 给 出 了 估计 式 
S2”… (2 一 1)) 三 2P+1 
其 中 I 为 任意 奇 素数 。 
对 任意 正 整 数 m> 1 考虑 同 余 方程 
和 
H Cn 一 1 7 二 0 modaa (2) 
本 文 的 主要 目的 是 研究 同 余 方程 (2 ) 的 可 解 
性 . 关于 这 一 问题 , 至 今 在 现 有 的 文献 中 未 见 到 . 本 
文 利用 初等 方法 及 其 原 根 的 性 质 研 究 了 该 问题 , 并 
证 明了 这 一 同 余 方 程 有 无 穷 多 个 正 整 数 解 . 同时 , 也 
给 出 了 正 整 数 ?满足 同 余 方 程 (2) 的 一 个 充分 条 
件 , 证 明了 下 面 两 个 结论 ， 


定理 1 对 任意 正 整数 "DC 1 当 /(D 和 天 0 时 ， 
有 同 余 式 

0 

人 8 H CT moda 


其 中 4(m) 为 6 bi 条 数 ， 
定理 设 奇数 写 1 且 标准 分 解 式 为 n- 间 
一 8D 一 av 8 其 中 TI os w， 
则 ? 畏 足 同 余 方程 (2) 的 充分 条 件 是 对 所 有 交 1 
3 … 玫 ?(8D) 不 整除 ac" 3 
显然, 当 ?为 奇 无 平方 因子 数 时 , 地 (1 十 (一 


一 5530 一 
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1) ) 一 0 由 定理 1 立刻 得 到 下 面 的 推论 . 
推 论 “对 任意 奇数 人 1 且 ( 蕊 和 0 有 同 


尽 叫 尽 匡 立 陡 
1 民 2 3 上 … 才 


(Cn 一 1) 7” 0 madaa 

显然 , 由 定理 1 可 知 同 余 方程 (2) 有 无 穷 多 个 
正 整数 解 , 即 所 有 大 于 1 的 奇 无 平方 因子 数 都 是 同 
余 方 程 (2) 的 解 .结合 定理 1 及 定理 2 不 难 推出 同 余 
方程 (2) 没 有 偶数 解 。 


2 定理 的 证 明 


利用 初等 方法 及 原 根 的 性 质 来 完成 定理 的 证 
明 . 关 于 原 根 的 存在 性 及 其 有 关 性 质 , 可 以 参阅 文献 
[3 8]. 

首先 证 明定 理 1 

设 它 1] 且 AD 天 0 于 是 由 了 Snarandach 鲍 
数 的 性 质 可 设 尺 思 王立 有 也 …， 有) 三 及 当 功 
奇数 时 , 对 任意 R 1 甩 六 k 设 朋 模 BR 的 原 根 , 显 

也 


然 自然 数 1! 2 … mn 1 中 包含 了 模 了 的 瑟 个 简化 剩 
余 系 , 于 是 由 原 根 的 性 质 可 得 


| 

1 十 2 十 3 十 … 十 (2 十 (nl 二 
( 本 中- 名 二 本本 二 g) 三 

nn 区 Fr 站 

再 可] 上 modB (3) 


因为 嚼 模 B 的 原 根 ,所 以 8 二 1modB 从 而 推 
出 gs1LmodB 而 (有 了 B 一 1) 一 1 所 以 (由 
一 B) 王 1 因此 有 


& TD 一] 
0 mod P 
0 (4) 
结合 同 余 式 (3) 及 (4) 立刻 得 到 
Sn ASmD Sn ， 1 
1 ] 分 ] 3 ss | 
(Cn 一 1 ss0mqdlBR (5) 


注意 到 叫 乳 …，B 两 两 互 到 , 且 每 个 _] 史 整 除 1 ” 


HH 十 3 十 … 十 Cn 1 所 以 由 式 (5) 知 乘 
积 了?。 8… 了 一 喔 整除 二 ”十 2 十 3 十 
Cn 1 即 

和 


(n 一 1 二 0 moqdaa 
于 是 证 明了 当 芒 奇 无 平方 因子 数 时 , 定理 1 成 立 。 
当 芍 偶 无 平方 因子 数 时 , 由 前 面 的 证 明 过 程 
可 知 若 3B 为 芍 奇 素 因 子 时 , 式 〈5 ) 仍然 成 立 , 所 以 
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易 推出 同 余 式 

人 

Cn 0Dx" 二 0mod- a (6) 
同时 也 易 验 证 

下 汪汪 

(Cn -1 s1mod2 (7) 
注意 到 (2 D 二 1 结合 式 (6) 7) 不 难 推出 

1 总 民 S 全 3 _ 

和 


于 是 完成 了 定理 1 的 证 明 . 

现在 证 明定 理 2 

设 奇 数 na>> 1 且 标 准 分 解 式 为 = 音 。 
及 … 了 及 六 四 一 六 8B) 一 ao 8 其 中 1 入 ai 
对 任意 ]I 私 委 上 根据 原 根 存 在 定理 可 知 及 存在 原 
根 , 设 有 驶 模 直 的 任 一 原 根 , 显然 自然 数 1 3 3 … 


卫 


n 1 中 恰好 包 合 模 下 的 环 个 简化 剩余 系 , 从 而 由 
原 根 的 性 质 知 


1 十 259 十 3 十 十 Cn 一 1 

Ti 十 和 交 二 条 Fn 一 1 二 

下 (8 十 是 可 十 … 

辐 CD ) 

和 省 

一 >” 一] modRi 

人 和 (8) 


因为 ” 易 模 8 的 原 根 目 (8BD 不 整除 w。 8 所 以 
8 不 整除 g 一 1 从 而 (8 一 1 8BD 一 工 所 以 ,由 
式 (8) 并 注意 到 久 一 1=0mod 和 直立 刻 得 到 


7 十 2592 十 3 十 十 Cn 0mod 
Bi (9) 
的 性 质 知 

人 


Cn-1) ”二 0moda 


于 是 完成 了 定理 2 的 证 明 ， 
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学 术 动 态 


我 校 学 报国 际 传播 影响 力 日 益 扩 大 


我 校 学 报 编辑 部 近年 来 利用 各 种 媒介 , 特别 是 网 络 传播 方式 , 使 文 、 理 两 种 学 报 的 国际 传播 数 
迅速 扩大 , 单纯 网 络 传播 数量 扩张 比 2000 年 增长 了 近 四 倍 。 通 过 图 书 国际 交流 渠道 订阅 或 交流 至 100 多 
国家 和 地 区 (每 期 400 余 册 )。 被 引 频 次 和 影响 因子 : 理科 学 报 在 综合 性 大 学 自 人 8 
一 10 名 , 在 武大 南大 、 天 大 、 川 大 、 浙 大 之 前 , 为 教育 部 科技 司 评选 的 S2 种 精品 科技 期 刊 之 全 文科 学 报 在 
211 大 学 人 文 社 科学 报 中 的 排名 保持 在 11 名 左右 ,在 川 大 . 兰 大 、 山 大 之 前 , 蝉联 三 届 全 国 百 强 学 报 。 

理科 学 报 自 1982 年 以 来 被 美国 MR 数 据 库 摘 评 5$40 篇 曲 1982 年 入 选 该 库 以 来 , 至 今 仍 被 摘录 者 仅 存 
西 大 清华. 上 交大 、 西 交大 、 同 济 等 家 ) 自 1984 年 以 来 被 美国 CA 数据 库 摘录 844 篇 自 1991 年 以 来 被 德 
国 AMA 王 数据 库 摘录 324 篇 另 被 英国 泵 数据 库 、 俄 罗斯 A. 同 据 库 (几乎 为 全 部 收录 入 美国 汤姆 森 路 透 
公司 、 英 国 《剑桥 科学 文摘 冰 加 拿 大 国家 研究 委员 会 等 机 构 收录 。 

目 前 , 通过 自 办 独立 网 站 ,网 络 版 和 全 文 上 网 同方 .万 方 . 维 普 、 龙 源 、 台 湾 华 艺 5 包 型 数据 库 等 渠道 ， 
仅 每 天 通过 龙 源 网 访问 社 科 版 的 读者 就 有 68 人 次 , 估计 文理 学 报 总 访问 量 至 少 在 数 百 万 次 以 上 。 截 止 
2009 年 5 月 $ 日 , 文 、 理 学 报 在 全 世界 范围 , 仅 在 自 办 网 站 和 中 国 知 网 即 被 访问 达 151 万 次 以 上 (中 国 知 网 
83 万 次 ) 其 中 仅 2008 年 在 亚洲 被 访问 80 万 次 , 在 欧洲 被 访问 1. 7 万 次 ,在 北美 洲 被 访问 1274 次 , 在 大 洋 
人 183 次 , 在 非洲 被 访问 46 次 。 其 中 , 哲学 与 人 文 、 经 济 与 管理 科学 、 地 球 科 学 、 化 学 与 化 工 . 生 命 科 
学 .信息 科学 贡献 了 被 访 频次 的 半数 以 上 。 这 些 数据 说 明 , 文 、 理 学 报 已 成 为 我 校 最 强大 的 对 外 学 术 传 播 窗 
口 。 


训 小 玉 ) 


